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clasa a IX-a

1. Fie (#)n>1 un sir de numere naturale definit prin z; =1, x5 = 3 si
Tp4o = restul Impartirii numarului 23z, + 27x,,+1 prin 2013.

Aratati ca exista ng, k € N*, astfel incat ., = z,, (V)n > ng.

2. Rezolvati sistemul de ecuatii
2 —rx+2=2
Y-y +2=2z
25—z +2=2z.

3. Fie ABC un triunghi oarecare, de laturi a, b si ¢, D - punctul in care bisectoarea unghiului BAC
intersecteaza cercul circumscris triunghiului, iar M € AB si N € AC puncte diferite de varfurile tri-
unghiului.

a) Determinati y, z € R cu proprietatea ca

AD =y AB+z-AC.

b) Dacd Py, P, P3 sunt trei puncte in planul P al triunghiului, iar (x;,v;,2;) € R3,i = 1,3 sunt trei
triplete de numere reale cu proprietatea ca x; +y; +2; = 1, (V)i = 1,3 si

OP;=2;-OA+vy;-OB+ 2 -0C , (Y)O € P,
atunci punctele Py, P», P3 sunt coliniare daca gi numai dacé exista u, v, w € R cu proprietatea cé
ur; + vy +wz, =0 , (V)i=1,3.
c) Aratati ca punctele M, N gi D sunt coliniare daca gi numai dacéa
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4. Fie ABC un triunghi isoscel, cu [AB] = [AC].
a) Aratati ca dacé o dreapta (d) care trece prin varful A al triunghiului intersecteazi dreapta BC intr-un
punct P, iar cercul circumscris triunghiului ABC' a doua oard intr-un punct Q, atunci AP - AQ = AB2.
b) Fie C un cerc tangent interior cercului circumscris triunghiului ABC intr-un punct M aflat pe arcul
BC care nu cotine punctul A, si tangent laturii [BC] a triunghiului intr-un punct N. Aratati ca punctele
A, M si N sunt coliniare.

Subiect propus de lect.dr. Mihai Chis

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii gi sunt punctate cu note cuprinse intre 1 gi 10.

Succes!



